Exponencialis egyenletek
(Exponencialne rovnice)

D. Egy egyenlet exponencidlis, ha ismeretlent tartalmaz a kitevéjében.

Az exponencialis fliggvény kdlcsondsen egyértelmii — minden fliiggvényértéket (y értéket) csak egyszer vesz fel
(vagy monoton névekv6, vagy monoton csokkend az egész értelmezési tartomanyon). Pontosan ezt hasznaljuk
fel az exponenciallis egyenletek megolasanal.

T. ¥=a¥ex=y

Ha olyan alakra hozzuk egyenletiinket, hogy két azonos alapu hatvany egyenld, akkor elegendd a kitevok
egyenldségét megoldanunk — vagyis a keletkezd egyenlet egyszeriibb, altaldban mar nem exponencidlis.

M. Természetesen ezen tipusu egyenlet teljes megoldasahoz is hozzatartozik az ellendrzés.

[smétlés
T. (a hatvanyok tulajdonsagai — 1. évfolyam)
a,a"am"=a"""m
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példa:
Oldjuk meg az egyenletet: 253 = 16.

hozzuk az egyenlet mindkét oldalan azonos alapra a hatvanyokat

25)( -3 = 24
ezek utan elegend6 a kitevok egyenldségét irnunk
5x-3=4 /+3
5x =7 15
7
Xo=

5
Oldjuk meg az egyenletet: 2% *1.42X-3 = g5,
mindegyik hatvanyalap a 2 hatvanya
X+ 1_(22)2x—3 - (23)—5

eltlintetjiik a zarojelet (hatvany hatvanya) és a bal oldalon 6sszeszorozzuk az azonos alapt hatvanyokat
X+ 1_24x—6 - 2-15

25x -5 = 2—15
azonos alapu hatvanyok egyenldségét kaptuk = ez a kitevok egyenldségét jelenti
5x-5=-15 [+5
5x =-10 /5
X=-2

Oldjuk meg az egyenletet: 14*~1 =19,

a 19 nem fejezheto ki 14 egész hatvanyaként — ebben az esetben az egyenlet logaritmalasa segithet
a szamologépeken tizes alapu és természetes logaritmus talalhato (bar az Gjabbakon mar tetszdleges
alapu logaritmus is talalhato), ezért a kett6bol vasztunk

log 14*~1=1log 19

most pedig a logaritmus azonossagait hasznaljuk az egyenlet alakitdsdhoz

(x—1).log 14 = log 19 I:log 14
x—1=1819 /+1
log14
_log19 +1

B log14



ezt mar szamoldgéppel kell kiszdmitanunk
x=2,1157
a logaritmus értékeket négy tizedesjegyre kerekitjiik

Oldjuk meg az egyenleteket a racionalis szamok halmazan:

a, 3*=27 b,2*=8 c, 3% =27 d, 2> =8

e, 3% 3=81 f,2%3=16 g, 3% °5=729 h, 2%-%=64
Oldjuk meg az egyenleteket a egész szamok halmazan:

a 2% 2=p52-x b. 33* = 2727 C. 85 X=7x5 d 5x2:53x

—4 _ ox-4 2\ (9\* _27 2x-3 — 7x-15 -3 42x-6

e, 3 4= L) .(5) =2 gax =7 h, 7%3 = 4%
Oldjuk meg az egyenleteket a valds szamok halmazan:

a,2X*3_2x=112 b, 10+ 10*-1=0,11

C,2X*24+2X"2=34 d,2¢"1+2x"242%-3=896
Oldjuk meg az egyenletet:

a, 52.7%~1 =8 575; b, 3%~1=21-236; c,8.227 =163

d 9x-132x-1- 97 e 3% - L f ox = gx-1.

k) . ) ) 2X 9! 1 )

Oldjuk meg az egyenletet:
a,3trx_32+x 4+ 33*x=01; b, 3%.0,25> = 12**1 — 110!

Oldjuk meg az egyenletet:
a, 12X =5,423; b, 36,5* = 259; c, 3% 1=5%*3
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